
¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

∞’ ∆¿ÍË – ∂Ì‚·‰¿
3 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ· Î·È 20 ÏÂÙ¿

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 1 – ∂Ì‚·‰fiÓ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ – ÔÚıÔÁÒÓÈÔ˘
¶fiÛ· ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌ· ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· Û¯Â‰È¿ÛÂÙÂ Ù· ÔÔ›· Ó· ¤¯Ô˘Ó ÎÔÈÓ‹ ‚¿ÛË
Î·È ›Û· Ù· ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· ‡„Ë; À¿Ú¯ÂÈ Î¿ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙÔ˘˜;
À¿Ú¯ÂÈ Î¿ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ Î·È ÙˆÓ ÂÚÈÌ¤ÙÚˆÓ ÙÔ˘˜; ¶ÔÈÔ
·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ ¿Ú·ÁÂ ¤¯ÂÈ ÙË ÌÈÎÚfiÙÂÚË ÂÚ›ÌÂÙÚÔ;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ ‰È·Ù‹ÚËÛË˜ ÙË˜ ÂÈÊ¿ÓÂÈ·˜ ÂÓfi˜ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ Î·Ù¿ ÙË
‰È¿ÚÎÂÈ· ÙË˜ ÌÂÙ·‚ÔÏ‹˜ ÙË˜ ÌÔÚÊ‹˜ ÙÔ˘, fiˆ˜ Î·È ÙË˜ Û¯¤ÛË˜ Ô˘ ¤¯ÂÈ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ
ÌÂ ÙËÓ ÂÚ›ÌÂÙÚfi ÙÔ˘.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ∞ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È Ì›· Â˘ıÂ›· Â1

Ë ÔÔ›· Ó· ‰È¤Ú¯ÂÙ·È ÙÔ ∞.
ñ ∞fi ÛËÌÂ›Ô ÂÎÙfi˜ ÙË˜ Â˘ıÂ›·˜ Â1, Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â2, ·Ú¿ÏÏËÏË ÛÙËÓ Â1.
ñ ∞fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ì›· Ù¤ÌÓÔ˘Û· ÙˆÓ ·Ú¿ÏÏËÏˆÓ Â1 Î·È Â2 Î·È

ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙËÓ Â3.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Â2 Î·È Â3 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ µ.
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· ÂÈÏ¤ÍÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ¿Óˆ ÛÙËÓ Â˘ıÂ›· Â1 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ¢. 
ñ ∞fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ¢ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÌÈ· ·Ú¿ÏÏËÏË Â˘ıÂ›· ÛÙËÓ Â3 Î·È ÔÓÔÌ¿-

ÛÙÂ ÙËÓ Â4.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Â4 Î·È Â3 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ °. 
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞µ, µ°, °¢, ¢∞,

ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÔ µ°.
ñ ¡· Ê¤ÚÂÙÂ ÙËÓ Î¿ıÂÙË ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞ ÛÙËÓ Â˘ıÂ›· Â2 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙË ‰.
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Â2 Î·È ‰ Î·È ÔÓÔ-

Ì¿ÛÙÂ ÙÔ ∂.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· ∞∂, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙÔ

·˘ÙfiÌ·Ù·. 
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «¶ÔÏ‡ÁˆÓÔ», Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ·Ú·ÏÏËÏfi-

ÁÚ·ÌÌÔ ∞µ°¢. ªÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «∞fiÛÙ·ÛË Î·È Ì‹ÎÔ˜», ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·-
ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ Î·È ÙËÓ ÂÚ›ÌÂÙÚfi ÙÔ˘.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â3 ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·-
Ù· Ù· ÌÂÁ¤ıË Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó, ÒÛÙÂ Ó· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ Î·Ù¿ ÙË ‰È¿ÚÎÂÈ· ÙË˜
ÌÂÙ·‚ÔÏ‹˜ ÙË˜ ÌÔÚÊ‹˜ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ ∞µ°¢:
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1) ¶ÔÈ· ·fi Ù· ÛÙÔÈ¯Â›· ÙÔ˘ ∞µ°¢ ·Ú·Ì¤ÓÔ˘Ó ÛÙ·ıÂÚ¿ Î·Ù¿ ÙË ‰È¿ÚÎÂÈ· ÙË˜
ÌÂÙ·‚ÔÏ‹˜ ÙË˜ ÌÔÚÊ‹˜ ÙÔ˘.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

2) ¶ÔÈ· Â›Ó·È Ë Û¯¤ÛË ÙË˜ ÂÚÈÌ¤ÙÚÔ˘ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ ∞µ°¢ ÌÂ ÙÔ ÂÌ‚·-
‰fiÓ ÙÔ˘ Î·È fiÙÂ ¤¯Ô˘ÌÂ ÙË ÌÈÎÚfiÙÂÚË ÂÚ›ÌÂÙÚÔ.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

3) ¶Ò˜ ·ÈÙÈÔÏÔÁÂ›Ù·È Ë ‰È·Ù‹ÚËÛË ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ ∞µ°¢.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 2 – ∂Ì‚·‰fiÓ ÙÚÈÁÒÓÔ˘
ŒÛÙˆ ¤Ó· ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ ∞µ°¢ Î·È Ë ‰È·ÁÒÓÈfi˜ ÙÔ˘ ∞°. À¿Ú¯ÂÈ ¿Ú·ÁÂ
Î¿ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ ∞µ°¢ Î·È ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡
ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ°; ªÔÚÂ›ÙÂ ÌÂ ‚¿ÛË ·˘Ù‹ ÙË Û¯¤ÛË Ó· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ÙÔÓ Ù‡Ô
˘ÔÏÔÁÈÛÌÔ‡ ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘; ¶fiÛ· ÙÚ›ÁˆÓ· ¿Ú·ÁÂ ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· Û¯Â-
‰È¿ÛÂÙÂ Ù· ÔÔ›· Ó· ¤¯Ô˘Ó ÎÔÈÓ‹ ‚¿ÛË Î·È ›Û· Ù· ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· ‡„Ë; À¿Ú¯ÂÈ Î¿ÔÈ·
Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙÔ˘˜; À¿Ú¯ÂÈ Î¿ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ Î·È
ÙˆÓ ÂÚÈÌ¤ÙÚˆÓ ÙÔ˘˜; ¶ÔÈÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ¿Ú·ÁÂ ¤¯ÂÈ ÙË ÌÈÎÚfiÙÂÚË ÂÚ›ÌÂÙÚÔ;
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ Û¯¤ÛË˜ ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÂÓfi˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ Î·È ÂÓfi˜ ·Ú·ÏÏËÏfi-
ÁÚ·ÌÌÔ˘ ÌÂ ÎÔÈÓ‹ ‚¿ÛË Î·È ›Û· ‡„Ë, Ë ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ ‰È·Ù‹ÚËÛË˜ ÙË˜ ÂÈÊ¿ÓÂÈ·˜
ÂÓfi˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ Î·Ù¿ ÙË ‰È¿ÚÎÂÈ· ÙË˜ ÌÂÙ·‚ÔÏ‹˜ ÙË˜ ÌÔÚÊ‹˜ ÙÔ˘, fiˆ˜ Î·È ÙË˜ Û¯¤-
ÛË˜ ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ Î·È ÙË˜ ÂÚÈÌ¤ÙÚÔ˘ ÙÔ˘.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ∞ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È Ì›· Â˘ıÂ›· Â1

Ë ÔÔ›· Ó· ‰È¤Ú¯ÂÙ·È ÙÔ ∞. 
ñ ∞fi ÛËÌÂ›Ô ÂÎÙfi˜ ÙË˜ Â˘ıÂ›·˜ Â1, Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â2, ·Ú¿ÏÏËÏË

ÛÙËÓ Â1. 
ñ ∞fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ì›· Ù¤ÌÓÔ˘Û· ÙˆÓ ·Ú¿ÏÏËÏˆÓ Â1 Î·È Â2 Î·È

ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙËÓ Â3. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Â2 Î·È Â3 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ µ. 
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· ÂÈÏ¤ÍÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ¿Óˆ ÛÙËÓ Â˘ıÂ›· Â1 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ¢. 
ñ ∞fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ¢ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ·Ú¿ÏÏËÏË Â˘ıÂ›· ÛÙËÓ Â3 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙËÓ Â4. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Â4 Î·È Â3 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ °. 
ñ ∫·ÙfiÈÓ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞µ, µ°, °¢, ¢∞, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ

Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÔ ¢∞. 
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «¶ÔÏ‡ÁˆÓÔ», Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ·Ú·ÏÏËÏfi-

ÁÚ·ÌÌÔ ∞µ°¢. ªÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «∞fiÛÙ·ÛË Î·È Ì‹ÎÔ˜», ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·-
ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ Î·È ÙËÓ ÂÚ›ÌÂÙÚfi ÙÔ˘.

ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÙÌ‹Ì· ∞° Î·È ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞°¢. ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ
·˘ÙfiÌ·Ù· ÙËÓ ÂÚ›ÌÂÙÚÔ Î·È ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘. 

ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙËÓ Î¿ıÂÙË ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ° ÚÔ˜ ÙËÓ Â1, Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙË ˙. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ, Â›ÛË˜, ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙË˜ ˙ ÌÂ ÙËÓ Â1, Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ∑.

∂›ÛË˜, Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· °∑, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ Î·È ÈÓ·ÎÔ-
ÔÈ‹ÛÙÂ ÙÔ ·˘ÙfiÌ·Ù·.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â3 ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ Î·Ù¿ ÙË
‰È¿ÚÎÂÈ· ÙË˜ ÌÂÙ·‚ÔÏ‹˜ ÙË˜ ÌÔÚÊ‹˜ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ ∞µ°¢:

1. ∆Ë Û¯¤ÛË ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞°¢ ÌÂ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·Ì-
ÌÔ˘ ∞µ°¢.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

2. ¶ÔÈ· ·fi Ù· ÛÙÔÈ¯Â›· ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞°¢ ·Ú·Ì¤ÓÔ˘Ó ÛÙ·ıÂÚ¿ Î·Ù¿ ÙË ‰È¿ÚÎÂÈ·
ÙË˜ ÌÂÙ·‚ÔÏ‹˜ ÙË˜ ÌÔÚÊ‹˜ ÙÔ˘.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

3. ¶ÔÈ· Â›Ó·È Ë Û¯¤ÛË ÙË˜ ÂÚÈÌ¤ÙÚÔ˘ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞°¢ ÌÂ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ Î·È
fiÙÂ ¤¯Ô˘ÌÂ ÙË ÌÈÎÚfiÙÂÚË ÂÚ›ÌÂÙÚÔ.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

4. ¶Ò˜ ·ÈÙÈÔÏÔÁÂ›Ù·È Ë ‰È·Ù‹ÚËÛË ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞°¢.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 3 – ∂Ì‚·‰fiÓ ÙÚ·Â˙›Ô˘
ŒÛÙˆ ¤Ó· ÙÚ·¤˙ÈÔ ∞µ°¢ (∞µ // °¢) Î·È ÙÔ Ì¤ÛÔÓ ª ÙË˜ ÏÂ˘Ú¿˜ ÙÔ˘ °¢. ∫·Ù·-
ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ì›· Â˘ıÂ›· ∞ª Ë ÔÔ›· Ó· Ù¤ÌÓÂÈ ÙËÓ ÚÔ¤ÎÙ·ÛË ÙË˜ µ° ÛÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∂.
À¿Ú¯ÂÈ ¿Ú·ÁÂ Î¿ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÙÚÈÁÒÓˆÓ ∞ª¢ Î·È °ª∂; À¿Ú¯ÂÈ
¿Ú·ÁÂ Î¿ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ÙÚ·Â˙›Ô˘ ∞µ°¢ Î·È ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘
∞µ∂; ªÔÚÂ›ÙÂ ÌÂ ‚¿ÛË ·˘Ù‹ ÙË Û¯¤ÛË Ó· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ÙÔÓ Ù‡Ô ˘ÔÏÔÁÈÛÌÔ‡
ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ÙÚ·Â˙›Ô˘;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ Û¯¤ÛË˜ ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ÙÚ·Â˙›Ô˘ Î·È ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÂÓfi˜
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ÙÔ ÔÔ›Ô ¤¯ÂÈ ‡„Ô˜ ›ÛÔ ÌÂ ·˘Ùfi ÙÔ˘ ÙÚ·Â˙›Ô˘ Î·È ‚¿ÛË ›ÛË ÌÂ ÙÔ ¿ıÚÔÈ-
ÛÌ· ÙˆÓ ‚¿ÛÂÒÓ ÙÔ˘.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ∞ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È Ì›· Â˘ıÂ›· Â1

Ë ÔÔ›· Ó· ‰È¤Ú¯ÂÙ·È ÙÔ ∞. 
ñ ∞fi ÛËÌÂ›Ô µ ÂÎÙfi˜ ÙË˜ Â˘ıÂ›·˜ Â1, Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â2, ·Ú¿ÏÏË-

ÏË ÛÙËÓ Â1. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· ∞¢ ¿Óˆ ÛÙËÓ Â1 Î·È ¤Ó· ¿ÏÏÔ Â˘ı‡-

ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· µ° ¿Óˆ ÛÙËÓ Â2. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞µ Î·È °¢. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Ì¤ÛÔÓ ª ÙÔ˘ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ˘ ÙÌ‹Ì·ÙÔ˜ ¢° Î·È ÙËÓ Â˘ıÂ›·

Ô˘ ‰È¤Ú¯ÂÙ·È Ù· ÛËÌÂ›· ∞ Î·È ª. 
ñ OÚ›ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙË˜ ÂıÂ›·˜ ·˘Ù‹˜ ÌÂ ÙËÓ Â2 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ∂. 
ñ ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· Ì‹ÎË ÙˆÓ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌˆÓ ÙÌËÌ¿-

ÙˆÓ ∞¢, ∞ª, ¢ª Î·È ª°, °∂, ∂ª. ∆È ·Ú·ÙËÚÂ›ÙÂ;

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
1. MÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ∞, µ, ° Î·È ¢ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ·Ú·ÙË-

Ú‹ÛÙÂ ÙÈ Û˘Ì‚·›ÓÂÈ ÌÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó. ∆È Û˘Ì¤-
Ú·ÛÌ· ‚Á¿˙ÂÙÂ ÁÈ· Ù· ÙÚ›ÁˆÓ· ∞ª¢ Î·È °ª∂; ªÔÚÂ›ÙÂ Ó· ·ÈÙÈÔÏÔÁ‹ÛÂÙÂ ÙËÓ
·¿ÓÙËÛ‹ Û·˜;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∞ÈÙÈÔÏfiÁËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

2. ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· ÂÌ‚·‰¿ ÙˆÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ ∞ª¢ Î·È
°ª∂. ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ∞, µ, ° Î·È ¢ Î·È ·Ú·ÙËÚ‹ÛÙÂ ÙÈ Û˘Ì‚·›ÓÂÈ ÌÂ Ù·
ÂÌ‚·‰¿ ÙˆÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ ∞ª¢ Î·È °ª∂.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

A’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – ∂Ì‚·‰¿ ñ ™ÂÏ›‰· 37



ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

∞ÈÙÈÔÏfiÁËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

3. ¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ∂ Î·È ÙÔ ÙÚ·¤˙ÈÔ ∞µ°¢ (ÂÈÏÔÁ‹ ¶ÔÏ‡Áˆ-
ÓÔ), Ó· ÌÂÙÚ‹ÛÂÙÂ Î·È Ó· ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÂÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· ÂÌ‚·‰¿ ÙÔ˘˜. ¡· ÌÂÙ·-
ÎÈÓ‹ÛÂÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ∞, µ, ° Î·È ¢ Î·È Ó· ·Ú·ÙËÚ‹ÛÂÙÂ ÙÈ Û˘Ì‚·›ÓÂÈ ÌÂ Ù· ÂÌ‚·-
‰¿ ÙˆÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ ∞µ∂ Î·È ∞µ°¢ Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó. ∆È Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ ÁÈ· ÙË
Û¯¤ÛË ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ·˘ÙÒÓ ÛÂ Û¯¤ÛË ÌÂ ÙÈ˜ ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ¤˜ ÌÔÚÊ¤˜ ÙÔ˘ ÙÚ·Â˙›Ô˘
∞µ°¢ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

∞ÈÙÈÔÏfiÁËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

4. ∞fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞ Ó· Ê¤ÚÂÙÂ ÙËÓ Î¿ıÂÙË ÛÙËÓ Â˘ıÂ›· Â2, ÙËÓ ÔÔ›· Ó· ÔÓÔÌ¿ÛÂÙÂ ‰,
Î·È Ó· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙË˜ ‰ ÌÂ ÙËÓ Â2, ÙÔ ÔÔ›Ô Ó· ÔÓÔÌ¿ÛÂÙÂ ¢1.
™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ·, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ ∞¢1. ªÂÙÚ‹ÛÙÂ, Â›ÛË˜, Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· µ°
Î·È ¢∞. ªÂ ‚¿ÛË ÙËÓ ¤ˆ˜ ÙÒÚ· ÂÚÁ·Û›· Û·˜, ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ÙÔÓ
Ù‡Ô ˘ÔÏÔÁÈÛÌÔ‡ ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ÙÚ·Â˙›Ô˘;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

∞ÈÙÈÔÏfiÁËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

5. ÀÔÏÔÁ›ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙËÓ ·Ú¿ÛÙ·ÛË ∂=(µ°+¢∞)/2]*∞¢1

Î·È ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ ÙË Û¯¤ÛË ÙË˜ ÌÂ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ ÙÚ·Â˙›Ô˘ ∞µ°¢∂.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................
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